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Zadanie 1 Udowodnié, ze zbidr liczb pierwszych jest rekurencyjny (tzn. ze istnieje catkowita
funkcja rekurencyjna bedgca funkcjg charakterystyczng zbioru liczb pierwszych).

Zadanie 2 Udowodnij, ze nastepujace definicje sa réwnowazne:

Definicja 1 (z wykladu) Zbiér A C N jest rekurencyjnie przeliczalny jezeli
neA < Juen(n,m) € R

dla pewnego zbioru rekurencyjnego R C N2.

Definicja 2 Zbidr A C N jest rekurencyjnie przeliczalny jezeli istnieje catkowita funk-
cja rekurencyjna f, taka, ze

ne€A < TJuenfalm)=n.
Funkcje f4 nazywamy funkcjg generujacq (lub przeliczajacq zbidr) A.

Zadanie 3 Udowodnij, ze jesli funkcja generujaca zbidr rekurencyjnie przeliczalny A jest
funkcjq rosnacg, to zbiér A jest zbiorem rekurencyjnym.

Zadanie 4 Udowodnij, ze klasa zbiordw rekurencyjnych zawartych w N jest zamknieta na
sume, przekrdj i dopeienie.

Zadanie 5 Udowodnij, ze klasa zbiordw rekurencyjnie przeliczalnych zawartych w N jest
zamknieta na sume i przekroj.
Co by spowodowato udowodnienie zamknietosci na dopetnienie?

Zadanie 6 Udowodnij, ze jesli f : N — N jest catkowita funkcjg rekurencyjng a zbiér A jest

rekurencyjnie przeliczalny to f(A) (zbiér wartosci funkcji f na dziedzinie ograniczonej
tylko do A) jest takze zbiorem rekurencyjnie przeliczalnym.

Zadanie 7 Udowodnij, ze kazdy nieskonczony zbiér rekurencyjnie przeliczalny zawiera nie-
skonczony podzbiér rekurencyjny.



